
Fan <‐> polytope.  The fan indicates how to compactify ℂ .•
Fan morphisms.  𝑓: 𝑁 , Σ → 𝑁 , Σ , 𝑓 𝜎 ⊂ 𝜏 ∈ Σ .  So ℂ 𝜎∨ ∩ 𝑀 ← ℂ 𝜏∨ ∩ 𝑀 .•
ex. Refine the lattice: ℂ → ℂ /ℤ .•
ex. Blow‐up of ℂ .  Blow‐up at a fixed point <‐> "add a ray"•
𝑂ℙ 𝑘 .•
𝐴 , 𝐴•
Toric compactification (Hirzebruch surface) 𝔽 of 𝑂ℙ 𝑘 : ℙ ‐bundle.•
𝑂ℙ 1, 1 → conifold, also → ℙ .  Flop.•

Compact <‐> complete fan (every direction is compactified)•
Proper morphism <‐> 𝑓 |Σ| |Σ |.•

Torus action: for 𝑣 ∈ 𝑁ℂ/𝑁 ≅ ℂ , 𝑒 ⋅ 𝑧 ≔ exp 2𝜋𝑖 𝑣, 𝜈 ⋅ 𝑧 ;
𝑒 ⋅ 𝑧 𝑒 ⋅ 𝑧 𝑒 ⋅ 𝑧 .

•

Toric orbits 𝑂 ≔ 𝑧 0 ⟺ 𝜈 ∈ 𝜏∨ ∩ 𝑁 𝜏 ⊂ 𝑈 Spec ℂ 𝑧 :  𝜈 ∈ 𝜏∨ ∩ 𝑁•
ex: Fan for blow‐up of ℂ .•
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