
Cartier divisor: locally defined by one meromorphic function. ⇒ Weil divisor•
Divisor line bundle 𝑂ሺ𝐷ሻ•
Invariants: Picard group of line bundles•
Holomorphic bundle on ℂ௡ is trivial•
The exact sequence 0 → 𝑀 → Div்ሺ𝑋ሻ → Picሺ𝑋ሻ → 0•
Canonical divisor: ∑ 𝐷௜ ൌ ሺ𝑑 log 𝑧ଵ ∧ ⋯ ∧ 𝑑 log 𝑧௡ሻ௜•
Toric Calabi‐Yau: ∑ 𝐷௜௜ ൌ ሺ𝑧ఔሻ iff ሺ𝜈, 𝑣௜ሻ ൌ 1 ∀𝑖.  Ex. 𝑂ℙభሺെ1ሻ ⊕ 𝑂ℙభሺെ1ሻ.
Holomorphic volume form: 𝑧ఔ 𝑑 log 𝑧ଵ ∧ ⋯ ∧ 𝑑 log 𝑧௡.

•

Polytope 𝑃஽ ≔ ሼ〈𝑣௜,⋅〉 ൒ െ𝑎௜ሽ associated to toric Weil divisor 𝐷 ൌ ∑ 𝑎௜𝐷௜.•

Global sections: Γ൫𝑂ሺ𝐷ሻ൯ ൌ ሼሺ𝑓ሻ ൅ 𝐷 ൒ 0ሽ ൌ Span ሼ𝑧ఔ: 𝜈 ∈ 𝑃஽ ∩ 𝑀ሽ.•

Piecewise lin. fcn. asso. to divisor: 𝑢ఙ ∈ 𝑀/𝜎ୄ defines lin. fcn. on 𝜎•

Total space of divisor line bundle: Σ෨ ≔ ሼℝஹ଴ ⋅ ሼgraphሺ𝑢ఙሻ, ሺ0, െ1ሻሽ: 𝜎 ∈ Σሽ.•
Globally generated <‐> 𝑢 is convex     (Motivate from embedding)•
ample <‐> 𝑢 strictly convex•
Fano <‐> reflexive polytope•
Ex. Compute the dimension of the section space of െ𝐾௑ of 𝑋 ൌ ℙଶ and 𝔽ଶ.•
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