
Compactly supported forms and cohomology algebra (important for 

Poincare duality for noncompact manifolds)

•

Eg. H^n(R^n) = 0.  But it should not if there is duality!•

Note: pullback only welldefined for proper maps (so Poincare 

lemma is nontrivial)

•

Have pushforward for fiber bundles (which commutes with d)•

Compactly supported Poincare lemma•

R^n.  (Integration)•

Homotopic proper maps induce same pullback on cohomology

(NOTE: NEED HOMOTOPY TO BE PROPER)

•

Top compactly supported cohomology is onedimensional. 

(by integration which is only defined for oriented manifolds)

•

Nonorientable case: top cohomology = 0.  (Thus don't have 

Poincare duality.)

(Pull back to oriented double cover, which is injective on 

cohomology)

•

Compactly supported de Rham cohomology
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